Obrazky ke kapitole 17

Priklad 17.1 na str. 182
f(mvy) = 1'3 - 2$2y + 3y37 X = <_17 1>2

Na obrézku je vyznacen staciondrni bod funkce f v int(X)

a body z 90X, v nichZ f nabyva svych (absolutnich) extrémi.
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Priklad 17.2 na str. 182
flwy) = 4a® = 3z — 4y’ + 9y, X = {(z,); 2" +y* < 1.}

Funkce f nemd v int X zadné stacionarni body;

na obrézku je jednotkova kruznice C' a graf restrikce f|C spolu s pfislusnymi staciondrnimi body.
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Priklad 17.5 na str. 187
[l y) =2 = 3zy +4°, X = RY.

Graf restrikce f(0,2)? s vyzna¢enym minimem.
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Priklad 17.6 na str.188

fly) =2 —ay+y? +1/(2* + 2y +¢?), X =R2.
Graf funkce f|(0,2.6)2, jejiz obor hodnot byl restringovan na interval (0,7);

vyznageno minimum a obrazy étvrtkruznic z2 + y? = %, 2?4+ y?=4,2>0,y>0.
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Cviceni 17.01 na str. 196
flzy) =2 —y— 2%y X =(0,1) x (~1,2).
Graf funkce f s vyznaéenymi extrémy.
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Cviceni 17.02 na str. 196

(—1,0) x (1,2).

flzy)=a® —ay+2y — 9y X

Graf funkce f s vyznaCenymi extrémy.
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Cviéeni 17.03 na str. 196

xt — 223 — 22%y? + ¢t X = (—1,1)%

Graf funkce f s vyznacenymi tfemi extrémy a jednim stacionarnim bodem v int X.

f(z,y)
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Cviceni 17.04 na str.196

flz,y) =2y (1 —2%y?), X = (-1,1)%.
Funkce f mé jeden staciondrni bod v int X ; svych extrémii nabyva na dvou hyperboléch.
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Cviceni 17.05 na str. 196

(0,2) x (0,3).

Graf funkce f s vyznacenymi extrémy.

ry? -2y — 322+ —y, X

f(z,y)
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Cviceni 17.06 na str.196

(—2,2)2.

Graf funkce f s vyznacenymi extrémy a dvéma staciondrnimi body v int X.

[z, y) =a® —3ay —2y°, X
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Cviceni 17.07 na str. 196
f(z,y) = 23 — 322 + 62y — 3z + 4y, X = (—1,0)2.

Graf funkce f s vyznacenymi extrémy a jednim stacionarnim bodem v int X.
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Cviceni 17.08 na str.196

fz,y) = 62° + 2zy + 32%y +y°, X = (0,1) x (~2,0).
Graf funkce f s vyznacenymi extrémy a dvéma staciondrnimi body v int X.
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Cviceni 17.09 na str. 196

flzy) =2 —day +y*, X = (-2,1)%
Graf funkce f s vyznacenymi extrémy a jednim stacionarnim bodem v int X.
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Cviceni 17.10 na str. 196

f(x7 Z/) = (x2 - y2 - 1)/(1)2 +y2 + 1)7 X = <_272>2‘
Graf funkce f s vyznacenymi extrémy (kterych nabyva ve dvou bodech a na jedné tsecce).
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Cviceni 17.11 na str. 196

flz,y) = (@® = bry +3°)/(a? +3° —4), X = (-1, 1)%
Graf funkce f s vyznacenymi extrémy a jednim stacionarnim bodem v int X.
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Cviceni 17.12 na str. 196

fley) =@+ +1)/@ +yt+1), X =(-1,1)%.
Graf funkce f s vyznacenymi extrémy a péti dalsimi staciondrnimi body v int X.

1.36 |
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Cviceni 17.13 na str. 196
f(x7y) =1 — XY x? +y27 X = <_171> X <_2a2>‘

Graf funkce f s vyznacenymi extrémy a jednim stacionarnim bodem v int X.
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Cviceni 17.14 na str. 196

fla,y) =e(Va? +42 =22 —y?), X = (1,2) x (=1, 1).
Graf funkce f s vyznacenymi extrémy (kterych nabyva ve dvou bodech a na jedné tsedce).
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Cviceni 17.15 na str. 196

f(z,y)

)2,

Graf funkce f s vyznaCenymi extrémy.

(0,3

r —y+sinxcosy, X
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Cviceni 17.16 na str. 196
f(x,y) = sinz siny sin(z + y), X = (0,7)2.

Graf funkce f s vyznaéenymi extrémy.
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Cviceni 17.17 na str. 196

f(z,y) =sinasiny sin(z —y), X = (-4, 37)2

Graf funkce f s vyznacenymi extrémy a jednim dal$im staciondrnim bodem v int X.
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Cviceni 17.18 na str. 196

f(z,y) = sinz cosy + cos x sin y, X = (0, 7).

Graf funkce f s vyznacenymi extrémy a dvéma stacionarnimi body v int X.
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Cviceni 17.19 na str. 196

1>2

f(x,y) = sinz + cosy + cos(z — y), X = (0, 37
Graf funkce f s vyznaéenymi extrémy.
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Cviceni 17.20 na str. 196

32 cosy +sinzsin®y, X = (—7,0)2

f(z,y) = cos
Graf funkce f s vyznaCenymi extrémy a tfemi staciondrnimi body v int X.
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Cviceni 17.21 na str. 196

f(z,y) =sin®z + cosz siny — cos?y, X = (—m,7)2.
Graf funkce f, kterd nabyva svého minima v 6 bodech, maxima ve 4 bodech;

vyznaceny jsou dalsi 4 staciondrni body v int X.
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Cviceni 17.22 na str. 196

f(x,y) = sin*(z — y) cos?(z +y), X = (0,7)2.
Graf funkce f, kterd nabyva maxima ve dvou bodech, minima na tfech tseckéch.
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Cviceni 17.23 na str. 197
arctgzy — lg (1 + 2%y?), X = (1,5) x (—2,2).

Graf funkce f s vyznacenym minimem; svého maxima nabyva na hyperbole xy

f(z,y)

1
3
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Cviceni 17.24 na str. 197

f(xay) = lg(l + 1132y) - lg(l + .'L‘y2), X = <07 2>2'
Graf funkce f s vyznadenym minimem a maximem.
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Cviceni 17.25 na str. 197

f(.'L‘, Z/) =% - y2 =+ lg(l + z? + yz)a X = <_1a 1>2'
Graf funkce f s vyznafenymi minimy a maximy a jednim staciondrnim bodem v int X.
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Cviceni 17.26 na str. 197
flz,y) =1 —22y?)e ™, X = (-1,1)%

Graf funkce f s vyznadenymi 4 minimy a jednim staciondrnim bodem v int X ;

maxima nabyva na dvou hyperbolach.
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Cviceni 17.27 na str. 197
f(x,y) = (‘,1:2 - y)e_£y27 X = <_172> X <_17 1>

Graf funkce f s vyznacenymi extrémy a jednim stacionarnim bodem v int X.
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Cviceni 17.28 na str. 197
f(.'L‘, y) = 113y2 et X = <072> X <073>

Graf funkce f s vyznafenym maximem; minima nabyva na dvou tseckach lezicich v 9.X.
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Cviceni 17.29 na str. 197
f(z,y) = e® sinhy — e¥ coshx, X = (—1,1)2.

Graf funkce f s vyznacenymi minimy; maxima nabyva na diagonale defini¢niho oboru.
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Cviceni 17.30 na str. 197

(—m, )2

Graf funkce f s vyznacenymi minimy a maximy a dvéma stacionarnimi body v int X.

f(x,y) = e siny — e¥ sinz, X
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Cviceni 17.31 na str. 197

f(z,y) = arcsin (3zy/(1 + 22 + 4?)), X = (—1,1)%
Graf funkce f s vyznacenymi minimy a maximy a jednim staciondrnim bodem v int X.

482



Cviceni 17.32 na str. 197

arccotg (zy — 22 — y?), X = (—1,1)2.

fz,y)
Graf funkce f s vyznafenymi maximy a minimem.
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Neomezenou mnozinu X redukujeme ve Cvicenich 17.63 az 17.90 vzdy
na kruh nebo interval X obsahujici vSechny extrémy dané funkce.

Cviéeni 17.63 na str. 198
flay) = (@2 +y?) e @+ X = {(2,y); 2% +y> < 16}

Cylindricky graf funkce f, ktera svého maxima nabyva na kruznici 22 + y? = 1

a minima v bodé (0,0) (které na obrazku neni vidét).

0.37
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Cviceni 17.64 na str.198

Fla,y) = @ —y?) e @, X = {(2,y); 22 +¢* <9}
Cylindricky graf funkce f, kterd svého maxima nabyva ve dvou bodech,

minima také ve dvou bodech; jedno minimum neni vidét.
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Cvicéeni 17.65 na str. 199
flz,y) = (@ —y)e @+ X = (—2,2)2,

Graf funkce f s vyznadenym maximem a minimem.

0.61

-0.61
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Cviéeni 17.66 na str. 199
fla,y) = (@* +yH e~ @+ X = (—2.5,2.5)2,

Graf funkce f s vyznacenymi 4 maximy, minimem a dal§imi 4 staciondrnimi body v int X.
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Cviéeni 17.67 na str. 199
fla,y) = @2 +yH e~ @) X = (=2.5,2.5)2,

Graf funkce f s vyznacenymi 2 maximy, minimem a dal§imi 6 staciondrnimi body v int X.
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Cviceni 17.68 na str.199
f(xay) = (.’172 - yQ)e—(w4+y4), X = <_272>2‘

Graf funkce f s vyznafenymi 2 maximy, 2 (na obrazku neviditelnymi) minimy

a stacionarnim bodem (0, 0) € int X.

489



Cviceni 17.69 na str.199
fla,y) = (@ —ay +y?) e FW) X =(0,3)%

Graf funkce f s vyznadenym maximem, minimem a dal$im staciondrnim bodem v int X.
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Cviceni 17.70 na str. 199
flz,y) = (z — 4oy + by) e~ @Y, X =(0,3)2

Graf funkce f s vyznacenym maximem a minimem.
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Cviceni 17.71 na str. 199
flz,y) = (4a? +y?) e~ F=+v) | X = (0,3)2.

Graf funkce f s vyznacenymi 2 maximy, minimem a dalsim staciondrnim bodem v int X.
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Cviceni 17.72 na str. 199

flz,y) =z exp(x(y? +1)%), X = (=2,0) x (-2,2).
Graf funkce f, ktera svého minima nabyva v jednom bodé, svého maxima na tsecce z = 0.
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Cviceni 17.73 na str. 199

flzy) =22y (6 — 2 —y), X = (0,4)%.
Graf funkce f, jejiz obor hodnot byl restringovan na interval (—110,110).

Zdola neomezend funkce f nabyva v Rﬁ_ svého maxima v jediném bodé.

108
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Cviceni 17.74 na str. 199

flzy) =2t —day +y!, X = (-2,2)%
Graf funkce f, jejiz obor hodnot byl restringovén na interval (—2,8).

Vyznacena 2 minima (z nichZ jedno neni vidét) a dalsi 2 stacionarni body v int X.
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Cviceni 17.75 na str. 199
f(z,y) = 2* — 24ay + 9%, X = (0,2.5) x (0,1.5).

Graf funkce f s vyznacenym minimem.
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Cviceni 17.76 na str.199

fla,y) =2 —zy+y? - 20 +y, X =(-2,2)%
Graf funkce f s vyznacenym minimem.
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Cviceni 17.77 na str. 199
f(xay) = 1‘4 - x2y2 + 4y4a X = <_17 1>2‘

Graf funkce f s vyznacenym minimem.
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Cviceni 17.78 na str. 199

fla,y) =2 +ay+y* —4lgz — 101gy, X = (3,4)°.
Graf funkce f s vyznacenym minimem.
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Cviceni 17.79 na str. 199

fle,y) =1/ +20/y + 4y, X = (3,2)*.
Graf funkce f s vyznacenym minimem.
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Cviceni 17.80 na str.199
flr,y) =6/ +2/(2y) +y/3, X =(1,7) x (1,4).

Graf funkce f s vyznacenym minimem.
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Cvicéeni 17.81 na str. 199
[z, y) =2y +50/x+20/y, X = (1,7) x (1,4).

Graf funkce f s vyznacenym minimem.
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Cviceni 17.82 na str. 199

(3. 1)%

Graf funkce f s vyznacenym minimem.

fla,y) =1/z+2/y + 32zy, X
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Cviceni 17.83 na str. 199

Graf funkce f s vyznacenym minimem.

f(z,y)
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Cviceni 17.84 na str. 199

flay) =1+ 1/y—Toy +2(x +y)*, X = (3,2)°.
Graf funkce f s vyznacenym minimem.
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Cviceni 17.85 na str.199

fla,y) =3/(zy) + 2y Bz +y), X = (3,2) x (1,3).
Graf funkce f s vyznacenym minimem.
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Cviceni 17.86 na str.199

fly) = 2% + 92 +1/(ay (2 + 7)), X = (3,2)%.
Graf funkce f s vyznacenym minimem.
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Cviceni 17.87 na str.199

flx,y) = zy? — 2 sinzy, X = (0,v27)2.
Graf funkce f, kterd nemd v (0, 4+00)? ani minimum, ani maximum.

2.5
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Cvicéeni 17.88 na str. 199
fz,y) = 2y — 2arctgay?, X = (—2,2)%

Graf funkce f, kterd nema v R? ani minimum, ani maximum.
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Cviceni 17.89 na str. 199

flay) =@ =D -1/ +y' +1), X = (-3,3)%.
Graf funkce f s vyznadenym maximem, 4 minimy a 4 dal$imi staciondrnimi body v int X ;

jedno minimum a jeden stacionarni bod neni na obrazku vidét.
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Cviceni 17.90 na str.199

flay) =@ = D2 —4)/(@® + 52 +4)%, X = (-4,4)%
Graf funkce f s vyznacenym maximem, 2 minimy a 6 dalS$imi stacionarnimi body v int X.

0.25

-0.2
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