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7. Uplné a prekompaktni prostory



- Ttida jemnych uniformnich prostort je uzaviena na soucty a kvocienty a je tedy koreflektivni
i (koreflekei je jemnd uniformita vytvarejici stejnou topologii).
S dédicnosti a soucinovosti je to vsak jiné.
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Podprostory jemnych uniformit
Podprostor jemné uniformity nemusi byt jemny. Napt. (0,1) je podprostor kompaktniho prostoru [0,1]. Na

[0,1] existuje jedind uniformita a ta je tedy jemnd a prekompaktni. Jeji ziZeni na (0,1) je prekompaktni, ale
jemnd uniformita na (0,1) neni prekompaktni, napf. proto, Ze tento prostor neni pseudokompaktni.
Lze najit i pfiklad uzavieného podprostoru jemného, ktery neni jemny.

7. Uplné a prekompaktni prostory



Soucéiny jemnych uniformit

Soucin dvou jemnych uniformit nemusi byt jemny.

Priklad lze vyvodit napf. z piikladu dvou pseudokompaktnich tplné reguldrnich prostoru, jejichz soucin neni
pseudokompaktni.

Jiny priklad......
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Neparakompaktni Gplnd jemna uniformita

Parakompaktni prostory nejsou soucinové, ale jsou (pro neméfitelné mohutnosti) redlné kompaktni. Z toho
vyplyvaji pfislusné priklady.

Napt. Sorgenfreyova piimka je parakompaktni (je Lindel6fova) a jeji soucin se sebou neni normalni, tedy ani
parakompaktni. Ale jemnd uniformita na tomto soucinu je tplnd, protoZe Sorgenfreyova piimka je redlné
kompaktni (a tedy tpIné uniformizovatelna). To, Ze Sorgenfreyova pfimka ma jemnou uniformitu a neni
parakompaktni, 1ze dokdzat i ptimo (zkuste to).
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Zaplnéni uniformit na stejné topologii

Jestlize U4 O V jsou dvé uniformity na topologickém prostoru X, pak identické zobrazeni

1x : (X,U) — (X, V) se rozsifi na stejnomérné spojité zobrazeni mezi zdiplnénimi t&chto prostoru.

Ptiklad kanonického zobrazeni Cechovy-Stoneovy kompaktifikace na jednobodovou kompaktifikaci (napf. na
R) ukazuje, Ze toto rozsifeni nemusi byt prosté.

Priklad, kde U/ je obvyklad nebo jemna uniformita na R a V je prekompaktni uniformita jednobodové
kompaktifikace R, ukazuje, Ze uvedené rozsifeni nemusi byt na celé ziplnéni. MuZete najit pfiklad, kde
rozsifené zobrazeni nenf ani na ani prosté.
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Neparakompaktni Gplna jemna uniformita

Parakompaktni prostory nejsou soucinové, ale jsou (pro neméfitelné mohutnosti) redlné kompaktni. Z toho
vyplyvaji piislusné priklady.

Napr. Sorgenfreyova pifimka je parakompaktni (je Lindel6fova) a jeji soucin se sebou neni normadlni, tedy ani
parakompaktni. Ale jemnd uniformita na tomto soucinu je tplnd, protoZe Sorgenfreyova piimka je redlné
kompaktni (a tedy dpln€ uniformizovatelnd). To, Ze Sorgenfreyova pfimka ma jemnou uniformitu a neni
parakompaktni, 1ze dokdzat i ptimo (zkuste to).

Ziplnéni uniformit na stejné topologii

Jestlize U4 O V jsou dvé uniformity na topologickém prostoru X, pak identické zobrazeni

1x : (X,U) — (X, V) se rozsifi na stejnomérné spojité zobrazeni mezi zdiplnénimi téchto prostort.

Piiklad kanonického zobrazeni éechovy—Stoneovy kompaktifikace na jednobodovou kompaktifikaci (napf. na
R) ukazuje, Ze toto rozsifeni nemusi byt prosté.

Priklad, kde U/ je obvykla nebo jemna uniformita na R a ) je prekompaktni uniformita jednobodové
kompaktifikace R, ukazuje, Ze uvedené rozsifeni nemusi byt na celé ziplnéni. Muzete najit piiklad, kde
rozsifené zobrazeni neni ani na ani proste.

@ Existuje v§ak obecnd situace, kde uvedené rozsiteni je vzdy prosté, a to maji-1i obé uniformity
U DV stejnou prekompaktni modifikaci W. Pak je zdplnéni prostoru (X, 1) Eésti ziplnéni
prostoru (X, V), a to je &asti kompaktifikace (X, V). Tato vnofeni jsou topologicka.
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