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Usporadatelné prostory

Ukazte, Ze usporddany topologicky prostor je souvisly praveé kdyZ je husté usporadany (tj. Zadny
otevieny interval (a, b) pro a § b neni prazdny) a omezené tplny (tj. kazdd omezend mnozina ma
supremum, a tedy i infimum).




Kdy je GO prostor, ktery neni LOTS, souvisly?



Kdy je GO prostor, ktery neni LOTS, souvisly?

Kazdy usporadany topologicky prostor je podprostorem souvislého uspofadaného topologického
prostoru.



Komponenty a kvazikomponenty

Dokazte, ze komponenty (nebo kvazikomponenty) v soucinu I'.X; jsou sou¢iny komponent
(kvazikomponent, resp.) v jednotlivych X;.




Popiste kvocient topologického prostoru podle jeho rozkladu na komponenty. Jaké mé tento kvocient
komponenty?
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Popiste kvocient topologického prostoru podle jeho rozkladu na kvazikomponenty. Jaké ma tento
kvocient kvazikomponenty?



Rekneme, 7e topologicky prostor X je slab& lokdlng souvisly, jestlize kazdy bod mé souvislé okoli.



Slaba lokalni souvislost

Kazdy souvisly nebo lokdlné souvisly prostor je slabé lokdlné souvisly.

Topologicky prostor je slabé lokalné souvisly pravé kdyZz je kazdd jeho komponenta oteviend mnoZina
(a tedy obojetna).
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Topologicky prostor je slabé lokdlné souvisly pravé kdyz je kazda jeho komponenta oteviend mnoZzina
(a tedy obojetnd).
Ve slabé lokédlné souvislém prostoru komponenty a kvazikomponenty splyvaji.

Zachovava se vlastnost byt slabé lokalné souvislym prostorem kvocienty.

Soucin X; slabé lokdlné souvislych prostora je slabé lokdlné souvisly prave kdyz je kazdy X; slabé
lokalné souvisly a az na konecny pocet jsou X; souvislé.



Topologicky prostor je slabé lokdlné souvisly pravé kdyz je kazda jeho komponenta oteviend mnoZzina
(a tedy obojetnd).

Ve slabé lokédlné souvislém prostoru komponenty a kvazikomponenty splyvaji.

Zachovava se vlastnost byt slabé lokalné souvislym prostorem kvocienty.

Soucin INMX; slabé lokalné souvislych prostort je slabé lokalné souvisly pravé kdyz je kazdy X; slabé
lokdlng souvisly a az na kone¢ny pocet jsou X; souvislé.

[@ Jsou oteviené nebo uzaviené podprostory slabé lokdlné souvislych prostori opét slabé lokalné souvislé?



Lokalni souvislost

Jsou oteviené nebo uzaviené podprostory lokdlné souvislych prostori opét lokalné souvislé?




Soucin X; lokdlné souvislych prostort je lokdlné souvisly pravé kdyz je kazdy X; lokalné souvisly a
az na konecny pocet jsou X; souvislé.



Soucin INMX; lokdlné souvislych prostort je lokdlné souvisly praveé kdyz je kazdy X; lokdlné souvisly a
az na konecny pocet jsou X; souvislé.

BX je lokdlng souvisly pravé kdyz je X lokalné souvisly a pseudokompaktni.



sin(1/x)-kontinuum

Ukazte, Ze sin(1/x)-kontinuum nenf spojitym obrazem oblouku.



Sierpinského koberecek

Ukazte, ze Sierpinského koberecek je kontinuum, které obsahuje topologickou kopii kazdého
jednodimenziondlniho kontinua. [Hint. Jednodimenzionalni kontinuum je rovinné a neobsahuje neprazdnou
otevienou podmnoZzinu roviny.|




Typické kontinuum je nerozlozitelné

Ukazte, Ze typické kontinuum je nerozloZzitelné (ve smyslu kategorif, takova kontinua tvoii G5 hustou
mnozinu mezi podkontinui Hilbertovy kostky, vzdalenost dvou kontinui je nejdelsi cesta z jednoho do
druhého). [Hint. Volte F, = {X je kontinuum ve tvaru X = AU B, kde A a B jsou subkontinua X, pfi¢emz
Anelezi v 1/n stinu B a zdroveii B neleZi v 1/n stinu A}. PouZijte konstrukci nerozloZitelného kontinua
obsahujictho dané tfi body.]



Vztah inverznich limit k pranikiim

UkaZte, Ze priinik X = N, X, klesajici posloupnosti Xn O Xpj+1 1ze vyjadiit jako inverzni limita prostori
Xn. Museji byt lepici zobrazeni na?




Hyperprostory 2X a C(X) kontinua X jsou obloukové souvislé.




Totalni nesouvislost a separovanost

Jeli X totalné nesouvisly (nebo separovany), je i kazdy jemné&jsi prostor totalné nesouvisly
(separovany, resp.).




Kazdy totdlné nesouvisly uspotfddatelny prostor je silné nuldimenziondlni.



Kazdy totalné nesouvisly uspofadatelny prostor je silné nuldimenzionalni.

Plati, Ze X je totalné separovany pravé kdyz je jeho nuldimenzionalni modifikace (tj. hrubsi topologie s
bazi slozenou z obojetnych mnozin v X) Hausdorffova?



Nuldimenzionalni prostory

Kazdy nuldimenziondlni prostor ma nuldimenziondlni kompaktifikaci. Je moZné vzit
Cechovu-Stoneovu kompaktifikaci?




Pro kazdy nuldimenziondlni T7-prostor X existuje jeho nuldimenziondlni kompaktifikace bX takova,
7e kazdé spojité zobrazeni f : X — Y, kde Y je kompaktni nuldimenziondlni Ty -prostor, Ize spojité
rozsifit na bX — Y. (bX se nazyva Banaschewského kompaktifikace.)



Pro kazdy nuldimenzionalni Ty -prostor X existuje jeho nuldimenziondlni kompaktifikace bX takovd,
ze kazdé spojité zobrazeni f : X — Y, kde Y je kompaktni nuldimenzionalni Ty -prostor, 1ze spojité
rozsifit na bX — Y. (bX se nazyva Banaschewského kompaktifikace.)

Kazdy siln€ nuldimenziondlni metrizovatelny prostor je usporddatelny.



Extremalni nesouvislost

Konvergentni posloupnost v extremdlné nesouvislém prostoru je konstantni od néjakého indexu
pocinaje. (TakZe lokdlni baze neizolovanych bodi jsou nespocetné.)




Topologicky prostor X je extremalné nesouvisly pravé kdyz méd kazda omezena podmnoZina svazu
C(X) supremum.



Topologicky prostor X je extremdlné nesouvisly pravé kdyz ma kazda omezend podmnozZina svazu

C(X) supremum.
Kompaktni Hausdorffav prostor X je extremdlné nesouvisly praveé kdyz je projektivnim objektem pro

kompaktni Hausdorffovy prostory.



