1. cviceni
1. Zadani topologie pomoci uzavienych mnozin. Navrhnéte, jak
zadat topologii pomoci uzavienych mnozin. Ptislusné tvrzeni dokazte.
2. Zadani topologie pomoci uzavéria. Dokazte nasledujici vétu: Je-li
p: P(X) — P(X) takové zobrazeni, ze

e pro A € P(X) je A C p(A),

o o(0)=0,

e pro A, B P(X) je p(AUB) = p(A) Up(B),
e pro A € P(X) je p(p(A)) = p(A),

pak existuje na X pravé jedna topologie pro kterou plati ¢(A) = A pro kazdé
AeP(X).

3. Zadani topologie pomoci operace vnitiku. Zformulujte a dokazte
analogickou vétu o zadani topologie pomoci operace vnitiku.

4. Cechtiv operator. Méjme zobrazeni ¢ : P(X) — P(X) spliujici
prvni tfi podminky ze cviceni 2. Takové zobrazeni také urcuje pfirozenym
zpusobem topologii na X. Jak?

5. Zadani topologie pomoci okoli. Zformulujte a dokazte vétu o
zadani topologie pomoci bazi okoli bodu.

6. Sorgenfreyova primka. Ukazte, ze systém vsech polouzavienych
intervalu [a, b), kde a < b, je bazi topologie na mnoziné realnych ¢isel R.

7. Krizkova topologie. Ukazte, Ze piedpisem: A C R? je oteviena,
prave kdyz

(V(z,y) € A)(Fe > O)(({:U} x(—ey+e)U((z—ez+e x{y})C A),

je korektné zadana topologie na mnoziné R2.

8. Kuratowského tloha. Pro podmnozinu A topologického prostoru
X oznatme A~ = A, A° = X \ A. Postupnym opakovanim obou operaci
tedy ziskdme mnoziny A, A=, A~¢, A=, ...a A° A°", A°¢ .... Kolik
ruznych mnozin muzeme nejvyse ziskat? Najdéte A C R s maximélnim
poctem odvozenych mnozin.



