11. cvicéeni

Uloha 1 (Kompaktifikace polopfimky). Dejte priklad alespon ¢tyf ne-
ekvivalentnich kompaktifikaci intervalu [0, 00).

Uloha 2 (Kompaktni podmnoziny iraciondlnich ¢&isel). Ukazte, ze
kompaktni podprostory mocniny w* jsou v tomto prostoru tidké. Nasledné
ukazte, ze prostor w* neni sjednocenim spocetné mnoha svych kompaktnich
podprostoru.

Uloha 3 (Nespocetny skoro disjunktni systém). Najdéte nespocetny
systém nekoneénych mnozin § C P(w), ze kazdé dvé ruzné mnoziny z S se
protinaji v koneéné mnoziné (tzv. skoro disjunktni systém).

Uloha 4 (Mréwka). Uvazujme prostor s nosnou mnozinou w U S, kde S je
nespocetny skoro disjunktni systém. Jeho topologie je popsana tak, ze body
z w jsou izolované a bod A € & ma lokdlni bézi tvofenou mnozinami tvaru
{A} U (A\ K), kde K C w je konecné.

Dokazte, ze uvedeny prostor je Hausdorffuv separabilni prostor, ktery
ma v kazdém bodé spocetny charakter. Nema ale spocetnou vahu a neni
kompaktni. Pokud byl systém S maximalni, pak kazd4 spojita funkce tohoto
prostoru do R je omezena.

Uloha 5 (Beta-obal prvniho nespocetného ordinalu). Ukazte, ze beta-
obalem prostoru wy je w; + 1. (A jde tedy o jedinou kompaktifikaci pro-
storu wy.)

Uloha 6 (Soucin beta-obali). Ukazte, ze sou¢in Sw X fw neni beta-obalem
svého podprostoru w X w. Pouzijte k tomu funkei f: w x w — [0, 1] splaujici
fli,g) = lﬂﬁ, kterou nelze spojité rozsitit na Sw X fw.

Uloha 7 (Mohutnosti beta-obali). Ukazte, ze prostory fw a SR maji
stejnou mohutnost. Rozsifte inkluzi w — R na zobrazeni odpovidajicich beta-
obalu a ukazte, ze je prosté. Pak vezméte néjaké zobrazeni w — R jehoz
obrazem jsou vSechna racionalni ¢isla a ukazte ze prislusné spojité rozsireni
na beta-obaly je na.



